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Exercice 2 - Corrigé

__Fiche d’exercices n°4 - Corrigé

Derwatlon - Variations - Etudes de fanctlons

Dérivées et fonctions composées

Exercice 3 - Corrigé

Dérivation
- .
WY Variations

Extremums

Etude de fonctions

Exercice 4 - Corrigé
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| e Signe de la dérivée et variations simples

Exercice 5 - Corrigé
flz) = 2 =322 +1

‘ (4

a)
b)

c)

[(x)

= 3a® — 6z = 3x(x— 2).

Signe:  f'(x) > 0sur|—oc; 0[U|2;+aa], f(z) < 0 sur]0;2[.

Variations :
et decroissante sur [0; 2].

f est croissante sur |—oo; 0] et sur |2 ; +oof,

Exercice 6 - Corrigé
g(z) = —z®+3c+2
a) g'(z)=-%*+3=3(1-3%
b) Signe: g'(x)>0sur|-1;1],
g'(z) < 0 sur]—oo; —1[U]1; +o0].
c) Variations : g est décroissante sur |—o0; —1],
croissante sur [—1; 1],
et décroissante sur [1: +oof.

o Extremums et problémes d’optimisation

Exercice 8 - Corrigé
fla) =a -3z +1

a)
b)

c)

Exercice 11 - Corrigé b)
f(z) = 2+ Inx sur |0; +o0l. 0

al

f@)=
Signe

R -3=3z—-1)(z+1).

() > 0 sur |[—s0; —1[U|1; +a0],
Fz) < Osur |—1;1]

Extremums :  f admet un maximum local en z = —1
de valeur f(—1) = (=1}* = 3(=1) +1=3,
et un minimum localen = 1 &
devaleur f(1)=1-3+1=-1.

Exercice 9 - Corrigé

g(z) = 2'e™* sur ]0; o0
a) 0(x)=2re* + ¥ (~eF)=e*(2r-a*) = xe (2 - x).
b) Signe: €™ >0 et x>0, doncle signe de g est celuide (2 - 1)
g'(z) >0sur|0: 2],
g'(z) < Osur|2;: +oc.
¢} Extremum: g admet un maximum sur |0 ; +fx:i eny =2

devaleur g(2) = 2% % =

Rl =

Exercice 7 — Corrigé

1
h(z) = o1 0; +00
W(x) T sur] 3 ’x.[
a) h’[?:}=]—-—],2-=y-,',-l.
o @Z*
b)  Signe : sur |0; +oof, z* >0 donc 2* +1 > 0 et K/(zx) > 0.

Variations : h est strictement croissante sur |0; +oo|.

Exercice 10 - Corrigé
Une aire maximale
On note  la largeur (en m) de |'une des parties (0 < ¢ < 12).
L'autre partie a pour longueur 12 — .
L'aire de cette partieest  A(z) = (12 —x) = 120 — 2°,
a) Ax)=12- 2z.
by Ax)=0a12-2x=0s2=6.
A est croissante sur [0 ; 6] et décroissante sur [6:12].

¢)  Aire maximale : A(G) =6(12—6) = 36 m
L'aire est maximale pour = = 6 m (et vaut 36 m?).

Etude compléte d’une fonction

Jlz)=

Limites : ri'll‘l‘l'_ fl#) = —oo [cariny — —ac), d)

‘_'_i":'rx_f[;} =+4+x (car & — +x).

Variations : f est strictement croissante sur |0; Mc
Tangenteenx=1:

- : = > 0sur |0 : +og|.

1+1=

¢)

f)=1+hl=11etf(l)=
Equation: y= f{1)(x=1)+ (1] = 2(:- )+=22-1,

Allure de la courbe : courbe croissante, concave vers le bas pour < 1.
(") = — ?1— < (1) et concave vers le haut pour 2 > 1 (f"(x) > 0),
passant par (1: 1), avec asymptote verticale en z = 0 (la courbe descend vers —0
quand x — 0™} et tendant vers +ou quand & — +o00.



