/. /| FORMULAIRE | Limitesde fonctio

@ Limites usuelles & Pinfini

ns et dérivation

o Limites finies et infinies en un réel

Limite finie en a Limites infinies en un réel

Eorictice lim () Him f(z) | ‘ Forsdtion lim f(z) | lim fiz)

Constarte £ k . k | v +oo | non définie
I, +oo - % 0 non définie
T +oo 400 | o od 0
P dog — | |
1 Inx +oo non définie
= 1] 0
z sin @ n'existe pas n'existe pas
1
= 0 0 cos T n'existe pas n'existe pas

mdt_wefadrrmlalirrﬁ!e!, o lim flx) =400 & flz)> A wvoisnagedea

Ene Y
| lim flz)=L | (LeR). . Elr:un fla)=-x & fir) < bawisnage den
e (A et b réels).

€ opérations sur les limites
pru
. Eli_l?:f—-l—x,et I_i_tliyil.[ﬁrﬁe) alors
. Si!i_l:l:_f——l-'x;et Ii'ﬁr:_g':f.}f] alors
. ﬁli_r):_f—ixet ii_rllzg-'l.<0 alors

e Si limg=0 et Lmf=L#0 alors

Si me=£et Ligt“y=L' (finiies), alors
lim (f +9) = L+ I/
llE(fxg)=LxL’

lim (I) =% (siL'#0)

Méthodes pour lever une forme indéterminée

Factoriser,

Simplifier une fraction.

MMettre au méme dénominateur.
Développer,

\htiliser les identités remarguables,
Transformer "expression.

Utiliser un développement limitd (s wu).
Encadrement, comparaison,

Reconnaitre un quotient de polynomes,

Théorémes d’encadrement et de comparaison

Théoréme de comparaison

® Si fix) = glx) au voisinage de a
alors |_i_J'l:‘ ple) = +oo.

* S flx} = gir) au voisinage de o
alors  lim f{r) = -

s s 8 e

Théoréme d'encadrement (des gendarmes)

S glz) < f(z] < hiz) au voisinage de o et
lim g(r] = Y i) = L,
lim f{z) = L.

alors

lm fz)=L = p=L

o Asymptote verticale -
]ilpf{z}=i')¢ - =

Jim (f 4 g) = +00.
lim (f x g} = 42,

lim (f x g} = —oc.
lim (i) =4x
—a \ g
(elan le signe de g).

® En 0, unpolyndme & la
méme limite que son terme
de plus haut degre.

» En £ oo, unguotient de
polynames a la méme fmite
que le quotient de leurs
termes de plus haut degré.

et flx) = +a0,

11
a-ra

et lim gir) = —oa,
i
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o Dérivées des fonctions de référence

Fonction | Dérivée /' Fanction / | Dérivée f'
Constante k | 0 sinz cos T
xr 1 cos T —sing
2" (el nat 1 [ _ e
1 [ 1 0 Al
z = (x #10) nz (x>0 =
1 E u* (u>0,neQ@) "=y
= (n €N — [z #0)
| : s u'en
1 | ’
vz (20 ¥ Infu) (u>0) x

€ regles de dérivation
(utv) =o'+
(k) =ku' (kER)

[m.-‘}i =u'v+ur

(= g) ()= g'{z)x f'(glz))

(=

o Dérivées de fonctions composées usuelles

Puissance d'une fonction

{(v™)! = nuu' (n e N¥)

Exponentielle et logarithme

| (eﬂ}’:u!eu |
J

i it

(sin u)’ =u'cosu

l)' '
(— =—2 (u#0)
u u* FR o
- ) =% (w0 (o)t =—alalny
(V) = {u>0)
@ ableau des dérivées usuelles
[ Fonction f [ Dérivée [ Il Fonction f Dérivée f*
Je [constante) | ] | sin cos T
© | 1 1L oS 2 | —gine
" (ne h'} | (11 | & e
l _.l Inz (z>0) l
l. " | nu £
vE _ W o . et
¥ [weR x>0) ! nu (u>0) L

o Rappels utiles

®  Une fonction dérivable est continue,

® Les régles de cérvation s'appliquent sur tout intervalle od les fonctions sont dérivables.
o Toujours vérifier e domaine de définition (par exemple por In w ou /),
»  Ladérivée d'une fonction composée se caleuleavee ([ = g)' (2] = o'(x) = [M{glz)).




