MéthOde 2 La rigueur en matl‘;ls :
' " e fait progresse’ ”

Une rédaction détaillée et compléte

o Rappel de I'’énoncé

On considere la suite (v, ) définie par :
4v, + 3
Up +2
4x + 3
x+2

vp=1 et vy =

On considére la fonction g définie sur [0 ; +oo[ par g(x) =
On suppose que g est strictement croissante sur [0 ; 3].

Démontrer par récurrence que, pour tout entier naturel n :
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Au rang initial n =0, ona vg = 1.

—— e n=0 3 i
: 2 Caletlons vy g = 4vy + 3 3 4x1+3 L. ¥ _ On velr[fre
vy + 2 142 3 exp[i::ltemeﬂt
7 7 Ia Yo I"iété
% Or 0<1< - < 2 pref
n=1 3 i 3 (car 3 2,33 = 3)' au Premi?.l" rang.
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Donc 0<vy;<v <3.

/\_;/\z_/\ La propriété est vraie au rang initial n = 0.
n=2
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fhﬁ)’l =44 Soit n un entier naturel fixé. On suppose que la propriété est vraie au rang n :

0= v, < e s 3.

La fonction g est strictement croissante sur [0 ; 3], donc elle conserve I'ordre.
En appliquant g aux quatre membres de 'inégalité, on obtient :

9(0) < g(va) < g(Vn41) < 9(3). L Lidée clé
Calculons chacune de ces images : la croissance de g
4%x0+3 3 vy +3 t de conserver
] 0) = —m— = — _ L - ; erme’ ;
9(0) 02 5 ® 9(vns1) Vnpr 2 IFes inégalités !
4v, + 3
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Ainsi, 5 S Vpt1 S Vpya S 3;
3 Lk,
Comme 2 >0, onendéduit: 0 < v, 1 < Vpyo < 3.
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La propriété est donc vraie au rangn + 1.
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\?__,———!5""-5? La propriété est vraie au rang initial n = 0 et elle est héréditaire. ﬁ Ce

! i ) o . ro riété est
of Drapres le principe de récurrence, elle est donc vraie pour tout entier naturel n. \I:ait Fi“r tous
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Une méthode bien maitrisée te servira dans de nombreux exercices !
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