E xerclce Corng

Vecteurs, droites et plans dans [’ espace _

Exermce B Coordonnées de vecteurs z

Enoncé ©On considére les points A(1;—2:3), B(4:1;5) et C(-2;0;1). B(4:1;5)
n Déterminer les coordonnées des vecteurs AB, AC et BC. /‘\
B3 Exprimer le vecteur AC comme combinaison linéaire de AB et BC. /’/ 2

Les points A, B et C sont-ils alignés ? Justifier.
B Lep AL-53)€ }.C(—z;o_;l}

Corrigé K 43(4—1 1—-(=2);5-3) = (3;3;2) y
AC(-2-1:0—(-2):1-3) = (-3:2; =2)
BC(—2-4:0-1;1-5) = (—6;—1:—4)

n On cherche a, & tels que AC =aAE + 8BC. *
Comme BC —(—ﬁ —1;—4)=-2(3;3;2) +5(0;—1:0), on peut aussi résoudre directement : A
On remargue que AC = (=332 ~2) = —1(33;2) + 1(—6; —1; —4). retenir
Done AC = —AB + BE U:‘S coordonneesd un vecteur AB se calculent
BRER T e N o ) r différence : AB (25 —Z4; U5 —Ua: 28 —24).
a Les vecteurs AB et AC ne sont pas colinéaires (ils ne sont pas proportionnels). i ( oty )

Donc les points A, B et C ne sont pas alignés.

B'Clgn (-4 Alignement et colinéarité

Enoncé  On considére les points A(2:1; 0), Corrigé
B(5;4;2) et D(8;7:4). i B BG-2:4-1:2-0=(3:3;2)
E} Montrer Clufl{lﬁ_s vecteurs AB et AD (8~2:7—1;4-0) = (6:6:4) = 2(3;3;2) = 24B.
i e Donc AB et AD sont colinéaires.
B Que peut-on en déduire pour les
points A, Bet D ? B Les points A, B et I sont alignés.
Bl Déterminer un réel ¢ tel que B 0-=24B,donc t=2
AD=‘E”1B' o On caleule AE (11-2:10-1:6—0) = (9:9;6) A retenir
n Le point £(11;10;6) appartient-il =3(3:3:2) =34B. Trois points sont alignés si et seulement si
a la droite (AB) 7 Donc E appartient 4 la droite (AB). deux vecteurs issus de |'un d'eux sont colinéaires,
3 (o[- Coplanarité de quatre points ;
EI'IOI'II:é On considére les points A(0;1;2), B(2:-1:0), Corrigé ,ﬁ{?:—z:—ﬁ} E{I;E;—l] AD (3:0:1) /l\
C(1:3;1) et D(3:1;3). /
= o BB On cherche @ et bels que AD = a AB +bAC. ' . D
n Montrer que le vecteur AD peut s'écrire iy iy
comme combinaison linéaire de AB et AC. On résout le systéme : { g+ =0 = a=1letb=1.
B} Gn déduire que les quatre points 4, B, C et D e —Za=h=1 Z N
sont coplanaires, re = =S
o E Ainsi, AD est combinaison linéaire de AB et AC. ints cop lanaires..
B Déterminer deux réels a et b tels que Les points A, B, C et D sont donc coplanaires. Quﬂf"’ Por:c ; d ans I espace -
AD =aAB +bAC. a Onatrouvé: a=let h=1. yne méme SU a
n Le point E{2:5;2) appartient-il au méme plan n AE (2;4:0). Cherchons o et 8 tels que AE =aAB +BAC. ; -
que A, BetC? dat+f=2 \_3"& retenir
—Za+28=4 = a=-1F=4 (Quatre points sont coplanaires si I'un des vecteurs
—2a-5=10 est combinaison linéaire de deux autres,

Le point E appartient au méme plan que 4, B et C.

|2l (W0 B Représentation paramétrique et appartenance

Enoncé On considére la droite d de représentation paramétrique Currigé

F=14 2% n i point de d estobtenu pour ¢ = 0: Ay(1; —3:4).
{ y=—34¢ {ER. Un vecteur directeur est u{2:1; —1).

IEi | +2t=3 e
= E Oncherche ttel que ¢ —34+t=-1 = ; = i‘
4—t=3 !

Donner un point et un vecteur directeur de la droite d. Les valeurs ne sont pas toutes égales: Done A ¢ d.

Le point A(3; —1:3) appartient-il 4 la droite d ? B Onveut —3+t=5= t=8 \_" - A retenir

: 3 H e R Alors M(1+2=8; —3+8:4—8)=(17:5; —4).
Déterminer le réel ¢ tel que le point M (14 2¢; -3 +¢6;4-1) £ { )= (17:5; -4) Une droite admet une représentation paramétrique -

ait une ordonnée égale 4 5. En déduire les coordonnées de M. n BC(3:-3:8) =3(1: —-1:1) sy
8): bidle =2
Déterminer une représentation paramétrique de la droite Lo ffru&;":m“ PR gt y=% +bt ,tER,
passant par les points B{0;2;1) et C(3; —1;4). { y=2-3t , tck z2=1zg+ct
z=1+3¢ (o0t (@ b; ¢) est un vecteur directeur).
{oubienz =t, y=2=1, z = 1 4+ avec un vecteur directeur (1; =15 1)),
1] . . 1 in | : A A\
mne-toi aui r voir plus loin demain ! Seraths:
Entraine toi acyaur‘d hui pou 2 j: Jés pour explorer e monde
— des clés pour exp




