Exercice \ % & Suite fractionnaire
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Positivité de (u,,) par récurrence m Sens de variation
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e Hérédité : suppasons ., g'u“ Alors 14 2w, > 1> 0 il U S Tman - U= 112w, = T 1+zu,
et Uy = 14 2'; =0 Comme w,, >0 et 1+ 2u, =0, lesignede v,y —u,
Done, pour tout 1 € I, wy, > 0. est celui de 1 —aty..

La suite (n,,) est croissante
et majorée par 1, donc convergente.

On mentre (ci-dessous) que 0 < u,, < 1 pour tout n,
done g — tt, = 0 et la suite (1,) est strictement croissante.

Majoration et convergence 9 Une suite auxiliaire

Comme u,, > 0,0na 1+ 2u, > 1 et donc

La suite (w, ) est stricternent positive.
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De plus, nnlmnnrre par récurrence que 0 < w, < 1 On calcule, pour tout 1 € N Comme v = - ) - Uni
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Ainsi, pour tout 1 € I, 0 < 4, < 1. Done (1) est géométrique de raison 3. an Limite de (u,,)
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La suite (u,, ) est croissante et majorée par 1, Premier terme : vy = - . I T T Comme 3" — ":o (sl
donc convergente, B A o = e g
Ainsi, pour tour n € M, 341 +1 +1

Yy =3 La limite de la suite (u,,) est 1.
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® (u,) est strictement positive, stricterient croissante et majorée par 1. a :
® [a suite awdliaire v, = est géométrique de raison 3 ¢ v, = 37 05l @ L suite (u;e ;
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