Exercice Suite homographique,
e Ll récurrence et changement de suite

Terminale spécialité maths

On considére la suite (u,) définie par ug = 8 et, pour tout entier naturel n,
é6u, + 2
u e 3 71 o R
T U, + 5 Une suite définie
n Calculer . une fonction
B Soit f la fonction définie sur I'intervalle ]0 ; +oo[ par hamang’“q“e
6x +2
fx) = -
X +5 >
a. Démontrer que la fonction f est strictement croissante sur l'intervalle |0 ; +oo|. 0 X

En déduire que, pour tout n = 0, u, > 2 et que f(x) > 2 pour tout x > 2.

9 Monotonie et convergence de (u,,)

Démontrer, par récurrence, que pour tout entier naturel n, ona u, > 2.

a On admet que, pour tout entier naturel n, on a
- (2 — up)(up +1)

Uppy — Uy =
i i Un+5

a. Démontrer que la suite (u,,) est décroissante.
b. En déduire que la suite (u,,) est convergente.

Changement de suite

On définit la suite (v,,) pour tout entier naturel n par Line idee aSFuCLE{E':;d e |
U, — 2 Un pour sm'!‘Dtl !
Uy = :
" up+1 ‘
n Calculer vy, vy

N .4
B Démontrer que (v,,) est une suite géométrique de raison =

B Déterminer, en justifiant, la limite de (v,, ).
n En déduire la limite de (u,,). 0 R

Un algorithme Python ﬁ

On consideére la fonction Python suivante :

i def 5"“;‘““ ‘ Que retourne cette fonction lorsque A = 2,001 ? on,

4 : . 5 Donner sans justification la valeur renvoyée. [[ . Paw’
i while u > A: E Interpréter cette valeur dans le contexte de I'exercice. un ites !
5 u = (6%u + 2)/(u + 5) [essulq’,,_.

return n

T n ; n+1 -«"f?
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